الجمهورية الجرائرية الديمقراطية الشعبية 


وزارة التربية الوطنية الديوان الوطني للامتحانات والمسابقات 
امتحان شهادة بكالوريا التعليم الثانوي دورة : جوان 2009 


الشعبة : تقني رياضي 
اختبار في مادة : الرياضيات 


المدة : 04 ساعات ونصف 
على المترشح أن يختار أحد الموضوعين التاليين 
الموضوع الأول : (20 نقطة) 


التمرين الأوّل: (04 نقاط) 
1) أ) حل في © المعادلة 2=0+ 23-22 حيث 2 هو المجهول. 
ب) استتتج في © حلول المعادلة ذات المجهول 2: 0 -2 +(3+ 2)2 - (3+ 2) 
حيث 2 مرافق 2. 
2) المستوي المركب منسوب إلى المعلم المتعامد المتجانس u,v)‏ ,0( 
النقط 4رء 8ء 74 لواحقها (1-7): (1+1)ء 2 على الترتيب. 


Sr 


أ- عين ('1) مجموعة النقط 14 من المستوي حيث: م + 1-7د z‏ عندما # يسح 8R"‏ . 
ب- عين ( 8) مجموعة النقط 14 من المستوي حيث: |1-1- 2|-|1+1- 2| 


التمرين الثاني: (04 نقاط) 
1. أ) عيّن الأعداد الطبيعية التي مربع كل منها يقتم 2009 ْ 
و و ۾ عددان طبيعيان غير معدومين» ( ,») متتالية هندسية أساسهاي وحذها الأول م بحيث 
9 - ”354+ وس u7‏ . 
ب)احسب ۾ و 14 . 
1 نضع g7‏ 2- 40 ؛ احسب ب بدلالة n‏ 
1 نضح ,11 ... + 11+ 40ح ره 
* أ) عبر عن ر بدلالة م 
ب) عيّن العدد الطبيعي م حتى يكون 800 = ,4, 


نعتبر الدالة / المعرفة على 12 كما يلي: + =( / 
ET‏ 
ن ( ) تمثيلها البياني في المعلم المتعامد والمتجانس ( ,7 0) 


صفحة 1 من 4 


1. احسب (بر-)/ + («)/ من أجل كل عدد حقيقي براء ثمٌ استنتج أن النقطة (0:1)© هي مركز تناظر 
للمنحنى (67) 

2. ادرس تغيّرات الدالة م على المجال | +;0] : 

3. بين أنَ المستقيم ذي المعادلة ×= بر هو مستقيم مقارب للمنحنى ( ي) عند 6+ . 


احسب ])2+ lim | £(0- (x‏ استنتج المستقيم المقارب للمنحنى )&( عند 0م . 


ثم استنتج جدول تغيّراتها على 8 . 


4. بين أن للمعادلة 0 -(2) ۶ حلا وحيدا م بحيث 1,6-> © > 1,7- 


5 ارسم (.©) من أجل +1 € × 


+× 


6. بين أنه من أجل كل × من ۸ - + عد ره ۶ 
6 


7 احسب (يم)يهر مساحة ا المحدّد بالمنحنى ) (G‏ والمستقيمات ذات المعادلات : 
=x +2‏ يزو 0= وو X=Q@‏ 
بين أنّ (ه-)صا2 = (م)يمر ثم استنتج حصرا للعدد )ھر 


التمرين الرابع: (05 نقاط) 
الفضاء مزود بالمعلم المتعامد والمتجاتس (, ثر, 7: 0) 


02 
1+2- = ر 


(۸) مستقيم من الفضاء تمثيله الوسيطي معطى بالجملة التالية ‏ > /: | 
Z2 =f +1‏ 


م مستو معرف بالمعادلة 0 = 1+ +z‏ ر3+ × 
عيّن في كل حالة من الحالات التالية الاقتراح أو الاقتراحات الصحيحة مع التعليل 


,4: النقطة (1,1,2) 4 
1 تنتمي إلى (۸) 


1 شعاع توجيه (۸) 
3 |1 4: (م) محتوى في ۲ 


A‏ المستوي 0 ذو المعادلة 
0= 3- جع ر3 + × يعامد مر 
و 4 :المسافة بين النقطة (1,1,1) 2 


6 
والمستوي م هي سس 
I1 5‏ 


,8: النقطة (1,0,2-) 8 
تنتمي إلى (۸) 


x (1.3, :B» 
)۸( شعاع توجيه‎ 


و8: (۸) يقطع م 


0= بر- ×2 يعامد مر 
ا 2 


و8 :المسافة بين 
النقطة (0,0,0) 0 


والمستوي م هي - 


صفحة 2 من 4 


8: المستوي ,0 ذو المعادلة | 


(3,1,0) :C» 

شعاع توجيه (۸) 
.0 € (۸) يوازي م : 
,): المستوي و0 ذو المع 
0 - 5- 22 + مر- × يعامدا 
0 :المسافة بين النقطة (0 5 
والمستوي ۲ هي 11ل | 


١ 


الموضوع الثاني : (20 نقطة) 
هرين الأول: (04 نقاط) 
إ. حل في مجموعة الأعداد المركبة © المعادلة: (1)....... 0 -18+ 22-62 
ب ليكن العدد المركب ,ع حيث 23-37 ,2 
( : هو العدد المركب الذي طويلته 1 و 2 عمدة له) 
أ) اكتب z,‏ على الشكل الأسي . 
ب) احسب طويلة العدد ,ع وعمدة له حيث (جمزو :+ 6)08 = و 2×2 
استنتج قيمتي 0055 و .sin‏ 
1 نعتبر في المستوي المزود بالمعلم المتعامد والمتجانس (2,7: 0) النقط 4ء 8 › © ذات اللاحقات 3+37» 
:3-3 كلد ¡ + هد على الترتيب 
أ) عيّن قيم العدد الحقيقي بم حتى تقبل الجملة المثقلة ((©:©),(1-:4:1(,)8)) مرجحا نرمز له بالرمز يم © 
ب) عيّن مجموعة النقط ي لما يتغيّر م في R‏ . 


ين الثاني: (05 نقاط 


1. نعتبر في الفضاء المزود بالمعلم المتعامد والمتجانس (2,تر,,: 0) النقط (1,1,2) 4 » (2-,1,0-)8 
C (-1.0,-6)‏ 
| بين أن مجموعة النقط ( 2, بر, ») 14 التي تحقق 1= 1/82 - 14 هي مستو عمودي على المستقيم (48) 
نرمز له بالرمز 7 يطلب تعيين معادلة له. 
2 لتكن 5 مجموعة النقط ( , بر, «) 24 التي تحقق المعادلة 0 = 6- 22 - بر2- 2-2 وب ة بوب ”× 
برهن أن 5 هي سطح كرة يطلب تعيين مركزها © ونصف قطرها ۸ 
3. © نقطة من الفضاء معرفة بالعلاقة: 0 - 00+ 068- 64 
أ) عيّن إحداثيات © ثم تأكد أنها تنتمي إلى 5.. 
ب) اكتب معادلة المستوي ي الذي يمس سطح الكرة 5 في النقطة ©. 


تمرين الثالث: (07 نقاط) 


1 
1 
أ 
0 


. ۾ دالة معرّفة على ] م +:1] كما يلي: «صا+ ×2=(»)ع 
أ) احسب نهاية الدالة چ عندما يؤول + إلى هد . 
ب) ادرس اتجاه تغيّر الڌالة ۾. 
ج) بيّن أته من أجل كل عدد حقيقي × من المجال ] مه +;1] فإن ±0 («)ج. 


. لتكن © دالة معرفة على ]م+:1] كمايلي: - شلك د رج مر 


2x +inx 
lnx 
.× e ]1,+] (٭) ۶ من أجل‎ = E أ) بيّن أنه يمكن كتابة (2) /ر على الشكل‎ 


ب) أحسب (x)‏ صا » ماذا تستنتج؟ 
مجه x‏ 


صفحة 3 من 4 


ج) ادرس اتجاه تغيّر الذالة £ 

د) شكل جدول تغيّرات ۶ ٠‏ ما هي قيم العدد الحقيقي م بحيث تقبل المعادلة م = (») ۶ حلين متمايزين؟ 

ه) جد معادلة للمماس (,۸) للمنحنى ( ,6) عند النقطة التي فاصلتها 1 حيث (,0) يرمز إلى التمثيل البياني 
للدالة م في المعلم المتعامد والمتجانس (027). 


3 نعتبر الدالة م المعرفة على ] مه +:1] بالعبارة: (ء) > ( ٠):‏ و (,4) تمثيلها البياني في المعلم السابق. 
أ) شكل جدول تغيّرات الذالة /. 
ب) جد معادلة للمماس ( ر۸) للمنحنى ( ,6) عند النقطة التي فاصلتها 1. 
ج) ارسم كلا من (,3) » (ر4) ٠‏ (62) و (,) في نفس المعلم السابق. 


التمرين الرابع: (04 نقاط) 
1. حل المعادلة التفاضلية: بر(2 ه1) = 'ر 
2. نسمي ۶ الحل الخاص لهذه المعادلة الذي يحقق 1= (0) “رء عيّن عبارة (2) ر 
3. معدد طبيعي. 
أ) ادرس بواقي القسمة الإقليدية على 7 للعدد "2 . 
ب) استنتج باقي القسمة الإقليدية على 7 للعدد 4 -(2009) /ر. 
4. أ) احسب» بدلالة م » المجموع ,$ حيث (۸) تر ... + (1) /+(0) كرت ,؟. 
ب) عيّن قيم العدد الطبيعي م التي يقبل من أجلها ,ك القسمة على 7. 


صفحة 4 من 4 


الإجابة النموذجية وسلم التنقيط لامتحان شهادة البكالوريا دورة 2009 
المادة : رياضيات الشعبة: تقني رياضي 


الإجابة النموذجية وسلم التنقيط 


3 
8 


عناصر الإجابة 


مم 
1 
ع 


الموضوع الأول | 
| التمرين الأول : (04 نقط) | 
1( أ) =1-i «2, =1+i A=‏ رع ع ا 1 1 


1 1 RASA Saa ar 2"=-2+1 ب) و2 داج‎ 


الأعداد المركبة 


1 ) أ) (1) هي نصف المستقيم الذي مبدؤه 4 و شعاع توجيهه 7 يحقق = (7,8]... 


ب) (8)هي محور قطعة المستقيم[ 478] 000 00 ا 
11 1 
سس سس 
التمرين الثاني :(04نقط) 
١‏ أ-2009=49×41 الأعداد الطبيعية التي مربع كل منها يقسم 2009 هي 1و7 OS‏ 


ب حساب 0:12 : 


u .a? + u). + 354” == 9 
04 ١ 


1 = 35+ ,1+ ومنه 4-7 او [=ى 2-1 مرفوض RIED‏ ا 
a 3‏ 


) عبارة ى بدلالة العدد بم 
) أ- عبارة يه بدلالة بر لوفو ا ا ا 


5 التمرين الثالث (07 نقاط) 
1) 2ع-(<-)ثر + (*)/ و (0:1)ه مركز تناظر 


صفحة 1 من 4 


الدوال العددية 


الهندسة الفضائية 


2) تغيرات الدالة : 


e*™ +1 5‏ 
حساب الذ (x)=‏ 00110 11111 
ب الھایة و چ = 
ا ات و إشارة المشتق : 


3) تبيان | ن المستقيم الذي معادلته × - > مقار د معد 
حساب و استتتاج المستقيم المقارب عند ه- 
4) تبيان أن للمعادلة 0-0)ير حل وحيد به :1.6- > >1.7- 


7)حساب المساحة ٠‏ 
0 


التمرين الرابع (05نقط) 


4:٤, )1‏ مع التعليل ا 
2) ,ا مع التعليل (تعيين شعاع توجيه (4))... 2770 
3 ,© مع التعليل ( 1 7 و 1+1+1=0+(1+2-)1+3-/2 مستحيلة الحل ).... 
4) ,© مع التعليل 95 ش2*ظظ2 


5)بإستعمال المسافة بين نقطة و مستوى 
كل الإجابات صحيحة . 


: 


صفحة 2 من 4 


052025 
0.25+0.5 


0.5 


0.5+0.25.... 


0.5 
0.25 


.25<2+0. 
4<0.25 
20.25 + 5 
1 
052 


0 


07 


05 


الإجابة النموذجية وسلم التنقيط لامتحان شهادة البكالوريا دورة 2009 1 
المادة : رياضيات الشعبة: تقني رياضي 


| التمرين الأوّل: (04 نقط) 
| 1. حلا المعادلة : 61(7) =4 › 3-31= ,2 ؛ 3+31= ر2 sss‏ 02583 
أ ا 02 3/2 = 21 RSS Ta‏ 05 
1 | 
| ب) ۷2 =| وا۰ = 4)2 GSA GA‏ ا 
١‏ 
ا 2+ 6ے 50 ا |e E‏ ا 
4 12 4 12 | 
O e Ra aeR ) 3‏ 1 
Ga a (‏ 00000000 1 
ا 2 ١2‏ ا 
مجموعة النقط ي هي المستقيم ذي المعادلة 2 شلب ب ما عا النقطة | كلد لد )م 26 ا 
04 
التمرين الثاني: (05 نقط) 
1. المجموعة المعطاة مميّزة بالمعادلة: 0= 4 + بر+ ×2 وهي مستو بر j SS‏ 
2 ا ا 
الشعاع الناظم على مر هو 10 e E AB (2-1-4) ٠‏ 
بالحساب نجد 7-= 48 ومنه م عمودي على (48) ا OSSD‏ 
2 معادلة 3 هي 9= ”(1- )+ ”(1- )+ (1- ) aê saere‏ 
منه 5 سطح كرة مركزها (1,1,1) 02 ونصف قطرها 3= lessees R‏ 0,252 
G )1,1,-2( (i .3 |‏ ممومم م موه ممم ممم ممم موه موهفمو وموم مه ووه ومو ممه مم م ووم ممم تممه مومه لومم ل QS‏ 
ا وج © لأن إحداثيات ي تحقق معادلة 'ك..... 05 05 


صفحة ومن 4 


جد 


محاور الموضوع عناصر الإجابة العلامة 
مجزأة جموع 
SS TET :‏ ا 
ب) لتكن ١‏ نقطة من المستوي 0 الذي يمس سطح الكرة 5 في النقطة ي 
إذن 0 - /062 6060© ومنه نجد 2=0+ 2 0 
e‏ 
08 التمرين الثالث: (07 نقط) أ) م+-(0)م ا U25 SSR‏ 
عدج × 9 
ب) 1 0<( )"ع منه بم متزايدة تماما على ] مه + ;1] eA‏ 02 
xX‏ 
ج) لدينا صمب > (»«)عم ۳ا و 2-()ج و ۾ متزايدة تماما على [ o‏ +:1[ إذن 
22 (x)ع‏ وهام nse rae‏ ا UES‏ 
gz‏ 
2 أ) كتابة على (2)/ الشكل 2 =( f‏ 5ب00000 0 0 0 0 ا OS‏ 
لك +2 
ب) 0-(+)ير زا نستنتج وجود مستقيم مقارب للمنحنى معادلته 0 - بر لمعم مم أ 0.5025 
0+ × 
12-12lnx‏ 
e LE‏ راز E CE OEY‏ اط مم0 
“دما 2) 1 
0< (+)' ر على المجال [م;1] منه / متزايدة تماما على [ء;1] ... | 025 
د 0>( على المجال ]ه+:ء[ منه / متناقصة تماما على ]+ع[ 0,25 
2 د) جدول التغيرات ملافا و RAR‏ لوالو وو وام لدم المعو 0% 
3 تقبل المعادلة ۸ = ( ×) ير حلين متمايزين إذا وفقط إذا كان ](ع) :0[ ع ۸ OS™ ese‏ 
2 ه) معادلة ),۸( BOERNE SSE‏ ا GE)‏ 
3- أ- جدول تغيّراتها الدالة 7/: 
0,5 
ب- معادلة المماس )4( 5 07 
ع- دسم (,4)؛ (ية) +( ,€) د (,6) 01 
: - 
لتمرين الرابع: (04 نقط) 
00 أحلول المعادلة هي kez (In2)‏ رةه 00000000 0 | O05‏ 
عبارة ( م مر هي (0192م- رم ر 0,5 
E E E E E‏ 0,253 
E‏ ب) [0]7 = 4-(2009) ۶ E‏ 
S, =2 -1 ) 4 93‏ 0,75 
3 ب) [0]7- ,رى تكافئ [1]7= 2”*!1 ومنه 2+ 3۸= ۸ 0,25+0,5 04 
3 
3 
ا اج اعد 


